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Capitolul 1.2

DIVIZIBITITATE

1. Fie N = 2l + 3a - 7 , txrde a este numlr intreg. Determinati forma lui a pentru care N
este divizibil cu 5.

Rm. Sdrat (S:E15.33)

2. Se considerr numdrul s = 9r + gk*t + 9ku +...+ 9k*e8, k e N. Gisiti restul impirfirii
numdrului 

^S 
la 91.

Nicolae Chiriac,Ulmeni (S:E09.35)
3. fuetafl c[ numlrul I = n2 + 2n - 1 nu se divi4g sg_3,_s4gg{g i{ fi n ntmdr intreg.

er"tt""tl" A;;iAt Rm. Slrat 1S:ffS.Sr;
4. Rezolvali in mullimea numerelor intregi ecualia: l3x + f = 2015.

Vasile Sol ovdsfru, Ndsdud (S:E15.195)
5. fu[tatri cd numIrull = 550' -75' - 418', unde z e N, este divizibil cu 57.

Deliq loana Andrei, elevdo Iagi (S:E09.315)
6. A;:dtati cd numlrul I = 2n3 * n * 6 se divide cu 3, oricare ar fi n numdr intreg.

Luca Tuld, Buzdu (S:E14.117)
7. Se considerl numirul n - 22013 + 32013 + 42013

a) Aflati restul implrflrii lti n la 5.
b) ArdtaJi cd,9ln.

Ionel Tudor, Cdlugdreni qi Viorica Dogaru, Oinaot, Giurgiu (S:E14.77)
8. ketatri cdrr'xrfird, A = 300' - 105' - 286', unde n e N*, este divizibil cu 91.

g. l,,dralicd numdrul 2oro2o, -2otleste divizibil ff;#f!""i,' 
Piteqti (S:E10'233)

George Ionescu, BohntttVale (S:E10.265)
10. fuetaf c[numlrul

N = (n. 39" - n . 20') . (n. 107' - n. 54" + 107" - 54,)
este divizibil at2014, oricare arfrnnlmdr natural.

Gheorghe Iacob, P agcani (S:El5.73)
11. Aflali restul impdrfirii numdrului 6"0" La43.

Grigore Dumitru, Mdcrn (S:E13.193)

12. Demonstr a\i ci 33'0" * 1 gi 33'0" + 10 sunt numere prime intre ele.
Ana P oS taru, Timigoara (S :E13. 157)

12 $ t"rnu Supliment Gazeta Matematici. Clasa a Vlll-a

pArnnrr

1. Scrieli 60 ca pe o sumd

diferite.

2. Determinali doud mrmere
fiecare dintre ele este egal cu

3. Ardtali c[ numdrul:

a:(290:..c

este pdtrat perfect.

4. ArdtflIi clnumdrul a=lU

5. Numerele reale x, y. z vei
qxJr-zf+r--r

. 4x 5v 7z
-{retafl cd 

-+-4-t- 
est'' ,lz Jg Ja

6. Determinali numerele nan

7. Determinali numerele nat
consecutive.

8. Aflali toate numerele nan: :
lr.cil 4abcd -"lcd =ab.

9. Aflali nrumdr naturalper

10. Deternrinali numerele rn-

unui numdr intoeg.

11. DeterminaJi numerele na

f2. Aflafi toate numerele nat

+ae puterea apatra a unui nu

Ten
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13. DeterminaJi num6rul natural n care, micqorat cu 105, respectiv mdrit cu 106, di de
fiecare data c6te un pdtrat perfect.

Aurel D ob oS an, Lugoj (S:El 4.312)
14. Ardta\i ci numerele de forma a7.a5 + 4 sunt pitrate perfecte.

Mari ana F I e ancu, Cimpulung Muscel (S :El 2.374)
15. DeterminaJi numerele naturale z < 1000 pentru ,urc J72n +g este numdr natural.

Vasile Chiriac, Baciu (S:E09.274)
16. Determina\i n e N pentru care num[rul ,t - nt * 1 este pltrat perfect.

Aurel D oboS an, Lugoj (S :E13.156)
17. Un numf,r n =abcd este pitrat perfect. Marim cifi-a miilor cu 3, a sutelor cu l, pe
cea a zecilot o micaorim cu 2, iar pe cea a unitililor o p[strim neschimbatd qi ob]inem
un alt p5trat perfect. Afla{i m.

Carmen Botea qi Viorel Botea, Br[ila (S:El5.271)

18. Determinalin e Npentrcur" J4rl *3h+1 e e.
Dorel Luchian, Iagi (S:E09.317)

19. intr-un triunghi dreptunghic se noteazb cu b qi c lungimile catetelor, cu a Iungimea
ipotenuzei, cu;r gi y lungimile proiecJiilor catetelor pe ipotenuzd, iar cu ft lungimea
indltimii corespunz[toare ipotenuzei.

a) Pentru b = 20 cm gi c 15 cm, calcula{i a, x, y Si h.
b) Ardta{i cI existi o infinitate de triunghiuri tlreptunghice pentru care toate

valorile b, c, a, r. v ;i /r sunt numere naturale.
A ndrei flor,'at-.\forc. Baia Mare 15:E15.239)

20. Un tnplet de numere naturale nenrile se numegte pitagoric dac[ suma pdtratelor a
dou[ numere este egald cu patratul celui de-a1 treilea. Demonstra]i ci orice numdr
natural mai mare deciit 2 se incaclreazA in cel pulin un astfei de triplet.

Paul Cresiez, elev, Briila (S:E14.231)
21. Numhrul natural nenul rr este asociat girului de numere a1, a2, a3, ..., a,, ... dacd
on + a,n- 1 este pdtrat perfect. Determina{i mulJimea numerelor asociate:

a) girului numerelor impare: 1, 3, 5, j,9, ....;
b) qirului de numere naturale: 2,5, 8, ll,14, ....

A,Iarius Burt ea, Alexandria (S :E15.1 17)
22. Determinali tnpietele (,x, y, ,) de numere naturale nenule pentru care

1'2'3'....r+5y=r'+2.
* * (S:E11.220)

14 I turn" Supliment Gazeta Matematici. Clasa a Vlll-a

NUMERE RAJ

1, Ardtali c5
,@_ro{z -, ,

Determinati numerele ralio

t6,

/rrdtalic[ numdrul F =207

Ionel Tt,

a) Arrtali ci, i965 - 45 <

b) Determinati semnul nun

.r,r=(Jzoos _rl

5, Fie mul{imlte A =

):terminali A a B.

6, Determinati cea nai

este subunitard, V n e N..

3.

I

{,.*

n-

7. Atiallz\i cd num6ru1 ./a(a
natural.

Elisabeta Stancfui

t. Determinafi numerele nd

9. Fie a,b, c, dnumere intrel

10. Fie.r, / numere raflonale

cunci I xl=lYl

Terr
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11. Fie -r, l, numere rationale nenule astfel tncdt

este num[r natural.

12. Determinafi numerele intregi a qi b, gtiind cd: 
vasile scurtu' Bistrila (s:E14'315)

abt---E----=r757-Zu1r .

{16+8ri 3 \i 16-8J3
Argentina D obres cu (S : E 10.309)

13. Fie numerele , =oro,ror-o, Si y =ararar...an25 at n > l, nattraL Ardtati 
"d J,

este numdr ralional dacd qi numai dacd x este produsul a doud numere naturale nenule,
consecutive.

Ioan Bdetu, Botoqani (S:E10.274)

14. Aflafi numerele naturale n pentru care este num[r raqional.
* * * (S:E11.134)

21. Pentru ce valori intregi a,.

22, Fie x, y, z ntJrr,ere ra1lona.

3x+2v 3i -l--
2x+y 2.t'-:

\ataJi cd x, y, z sunt diferite ,

13. Ardtali cd numirul r J'

21. Ari.ta\i cd A =
nenu1.

15. Determinali numerele intregi x pentru 
"ur" 

t[*' _ 37 este numdr natural.
Dumitru Sdvulescu (S :E10.191)

16. Determinafl numerele intregr r cu proprietatea cd .,/;+nn Si Jr-2012 ,rrrt
simultan numere naturale.

Neculai Stanciu, Buzdu Si Titu Zvoranu, Cominegti (S:E12.644)
17. a) Gdsiti a e Q astfel incdt:

_r _-( r__ I )
4rt -t="lzn-r- z".t)

b) Calculali sfrl:1*1*...*-l .

c) AflaJi pentru 
"ar3 

*13.i il",i#iu|ilri natural n, expresia

E(n\ = zoog . ( ! + L*...*-l-)
este numdr natural. 

( 3 15 +n' -1)

18. Rezolvafi in mulJimea numerelor ,^*^r!'JJ(!#arandaclte' 
craiova (s:E08'178)

9x + y * 6,[*y - 48J; - t6"f y +63 = 0.

Mariana Mitea, Cugir (S:Ell.72)
19. Aflafi mu/rlimea A={xeN 

I Jr-O.Jr.r r . O} .

Tudor Mociol, elev, Bucuregti (S:E15.36)
20. Aflatielementele mullimiil = {xeN I 

Jr-Z *.AZ.q1
* * (S:E14.275)

16 [ t"rn" Supliment Gazeta Matematici. Clasa a Vlll-a

25. Ardtafi ca rrr'r-eruf ,@

26, Ari-itali cI numdrul r ii- -
rfla1i partea sa intreagi.

17. Determinali numerele :.
:alionale.

28. Determinali numerele l:,
.unt raiionale.

19. Pentru orice numar re:

a) Ar[ta]i cd nu existi :-

tntreg.

b) Demonstrali ca E1 ': >

c) ArdtaJi c[ existd ce-

Erp'l= E(q) e Z.

-10. Fie a gi b numere narr:i

rarurale nenule, dintre car;
rumere iralionale.

-1 l. Aratali cd existd o in:--:

este num[r ra]ional.

Ter
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Capitolul 1.5

ECUATil ir,l TUMERE iNrnrcl
1. Scrieli numdrul 24 cadifercnla a doud pdtrate de numere intregr. Cdte soluJii are
problema?

2" Se di expresia:
Silvia Rddulescu, Alexandria (S:E10.70)

.-reR\l-4. 5. 6J

a)Ardta{ic5(x+5)3 x 5 =(x+4)(r+5)(x+5).
b)Ardtali cFtE(x)=+.

x+5
c) Determina{i a numdr intreg pentru care E(a') e Z. 

11,
Dumitru Sdvulescu, Bucuregti (S:Ef 2.3g0)

3. Aratali cb nu existi a, b, c e Z astfelincit

(, - b)t + (b - c)3 + (c a)3 = 2013.

Nazely B o ices cu, Brnila (S :E14.33)
4. Ardtali c[ ecua]ia

I * y, + z2 =2015
nu are solulii in mullimea numerelor intregt

Adriana Dragomir, Olelu Roqu (S:E14.356)
5. Arita(i ci existi o infrnitate de perechi (a, b) de numere intregi care verifici rela\ia

a'+bt-ab2-ab+b=1.
L Fora,Izbiceu. Olt (S:E14.g0)

6. Deterrninali cdte triunghiuri dreptunghrce, necongruente, cu trungimile laturilor
exprimate in centimetri prin mrmere naturale gi o latura cu lungimea 13 cm existd.

7. Aflali numerele intregi a. b, c s,tiirul cit
Adri an lurc anu, Pitegti (3:E14.27 7)

) a + 3 )-t b2 + 4c2 - t4b - t2c + 55 = 0.

Rm. Sirat (S:E15.314)
Gdsili interseclia mullimilor:

A: {xlx=a2 t 4a +42,a e N} qi B = Ly)1,=b2 + 4b lg, D e N,r.

Vasile $erdear, Gherla, Cluj (S:E10.273)
9. Se daumullimile A= {(x,y) eZxZ)xy+2x 3y_ 1_-0 } qi

B = {(*, y) e Z x Z | 4x2 - l2ry + 9y2 =25 y.

a) Enumerali elementele multrimii l.
b)Arata{icdA)B+A.

1B Teme Supliment Gazeta Matematici. clasa a Vilr-a 
* * * (S:El1'135)

r1.,1 =1["'1I]:11'!t':2 r- 6l
(*-5)'-x-5

10.

11.

12.

13

Rezolva{i in mullimea nur;-

DeterminaJi numerele intr;

Aflali numerele naturale .;

(r

Rezolva(i in mulJimea nun.

Afla{i numerele intre-ut ... s-

Determinali numlrul intre.

Rezolvali in mullimea nr:::

Rezolvali in mullimea n::

a.) Ardta\i cd (2x 3.i )(,1

b) Rezolvali in mul1ine" .

19. Aflali tripletele de numei:

10. Determinali elementele :-

21. Rezolvali in mu[imea nur

22. Determinali numerele a

numdrului qi produsul cifrelor

Tem,

15.

16.

1'

18.

8.
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